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6. Es sei k ∈ N, M = N = [0,∞), pk : x → xk. Man zeige: pk ist streng monoton
wachsend. Hinweis: Man zeige zunächst:

xk − yk = (x− y)
k−1∑
j=0

xk−1−jyj.

7. Sei n ∈ N. Man zeige:

a)
n∑
k=1

k3 = 1
4
n2(n+ 1)2.

b)
n∑
k=1

k2 = 1
6
n(n+ 1)(2n+ 1).

8. A, B und C seien Mengen. Man zeige

a) (A ∩B) ∪ C = (A ∪ C) ∩ (B ∪ C).

b) C\(A ∩B) = (C\A) ∪ (C\B).

9. Sei f : M → N eine Abbildung von M nach N und A,A′ ⊆ M , B,B′ ⊆ N . Man
zeige:

a) f(A ∩ A′) ⊆ f(A) ∩ f(A′)

b) f(A ∪ A′) = f(A) ∪ f(A′)

c) f−1(B ∩B′) = f−1(B) ∩ f−1(B′)

d) f−1(B ∪B′) = f−1(B) ∪ f−1(B′)

10. Für welche n ∈ N gilt:

a) 2n > n2

b) 3(2n) < 2(3n)?


