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6. Es sei I = (a,b) ein offenes Intervall, C¥(I) der Raum der k-mal stetig differenzier-
baren Funktionen auf I mit beschrankten Ableitungen. Man verifiziere, daf3

Ifllogen = max 149

eine Norm definiert. Man zeige, daR C¥(I) mit dieser Norm vollstandig und damit ein
Banachraum ist.

7. Man zeige, dal3 (Cy([0,1]), ||-||z: nicht vollstandig ist. Man betrachte dazu die Funk-
tionenfolge
fa(z) := (2 +1/n) 72

Man zeige zunachst, daBf, auf Intervallen der Form [, 1] gleichmaRig gegen z~1/2
konvergiert.

8. Man bestimme das Innere, den Abschluss und den Rand der folgenden Teilmengen
von metrischen Raumen.

{z eR"||z| =1} CR"

{z e R"||z| < 1} CR"

{zeQz|=1} Q"

{reQ@lz| <1} Q"

{z e Q'f|z[ =1} CR"

{r e Q"||z] <1} CR"

{f € Gy (10, 1)1 Fllcz o,y < 1} € Co([0,1)).

Welche dieser Mengen sind offen? Welche sind abgeschlossen? Welche sind dicht?

9. Man zeige: A) Eine beliebige Vereinigung offener Mengen ist offen.
B) Ein beliebiger Durchschnitt abgeschlossener Mengen ist abgeschlossen.



