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Aufgabe 1  «
a) Wie ist f(x,0) fiir x € R bzw. f(0,y) fir y € R zu definieren, damit

cosTy — 1

f(z,y) = sinz, xy #0,

2392
sich zu einer stetigen Funktion f : R? — R fortsetzen 148t?
COS TYZ

R in R3 gleichmiifig stetig ist.
X Yy z

b) Zeigen Sie, dass f(x,y, 2)

Aufgabe 2«

Welche der folgenden Mengen sind offen, welche abgeschlossen, welche kompakt? Be-
griinden Sie Thr Ergebnis!

a) {(z,y,2) € R?: e”¥* > 1 cos(z +y) < 0}
b) {z € R": |zf; # 2, |zfe # 1}

c) {(a:—{—sinz, cosh(a:+y)> GRQ:—lngQ,—Sgygo,lngQ}

Aufgabe 3

Es sei D C R? ein zur z-Achse symmetrisches Gebiet (d.h. (z,y) € D & (z,—y) € D).
Zeigen Sie, dass es zu (a,b) € D mit b > 0 einen zur z-Achse symmetrischen Weg v gibt,
der (a,b) mit (a, —b) verbindet.

Aufgabe 4

Es seien (A,d;) und (B, dy) metrische Rdume. Fiir x = (z1,22),y = (y1,42) € A X B sei
d(z,y) = di(x1,y1) + da(xe, y2) definiert. Zeigen Sie:

a) Esist (A x B,d) ein metrischer Raum.

b) Sind (A, d;) und (B, ds) kompakt bzw. vollstdndig bzw. wegzusammenhéngend, so
ist auch (A x B, d) kompakt bzw. vollstiandig bzw. wegzusammenhéngend.
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