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Aufgabe 1

Es sei z0 eine isolierte Singularität der Funktion f . Zeigen Sie:

a) Ist z0 nicht hebbar, so besitzt ef(z) in z0 eine wesentliche Singularität.

b) Ist für ein r > 0 der Realteil von f in {z ∈ C : 0 < |z − z0| < r} nach oben
beschränkt, so ist z0 eine hebbare Singularität von f .

Aufgabe 2

Es seien f, g : C → C holomorphe Funktionen mit |f(z)| ≤ |g(z)| für z ∈ C. Zeigen Sie:
Es existiert ein c ∈ C mit:

f(z) = cg(z), z ∈ C

Aufgabe 3

a) Bestimmen Sie eine möglichst große Kreisscheibe {w ∈ C : |w| < r}, in der die
Funktion f(z) = sin z eine Umkehrfunktion besitzt, die 0 auf 0 abbildet.

b) Zeigen Sie, dass es keine konforme Abbildung der oberen Halbebene auf C gibt.

Aufgabe 4

Untersuchen Sie das lokale Abbildungsverhalten von

a)
1

1− z4
in z = 0,

b) z3 − 3z2 + 6z in allen Punkten der Ebene.


