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Aufgabe 1 Riemann-Abbildungen
Bestimmen Sie die konforme Abbildung f : D — D mit f(z9) =0, f'(20) > 0 fiir
a) D=C\ (—00,0], zp=1,

b) D:{26C1|Rez|<g}, 2o = 0.

Aufgabe 2 Konformer Radius

Bestimmen Sie fiir
D:{ZG(C : \z—\/§\<2}ﬂ{z€(c : |z+\/§|<2}

ein r > 0 so, dafl eine konforme Abbildung f : D — {z € C : |z|] < r} mit f(0) = 0 und
17(0) = 1 existiert.

Aufgabe 3 Riemann-Abbildung und Symmetrie

Das Gebiet D # C sei einfach zusammenhéngend mit z € D <= zZ € D, und f : D — D sei
konform mit f(0) =0 und f’(0) > 0. Beweisen Sie

a) Fir z € DNR gilt f(x) € Rund f/'(z) > 0.
b) Ist D zusitzlich zur imagindren Achse symmetrisch, so gilt f(—z) = —f(z) in D.

¢) Ist D das Innere des Sechsecks mit Ecken ¢>™/6 (k =0, ..., 5), so besitzt f die Entwicklung

oo
F) =Y @t <
n=0

mit p > 0 und a, € R.

Aufgabe 4 Darstellung der (-Funktion durch Dirichlet-Reihen
Beweisen Sie
a)
'(s = A(n
_CC((S)) = nz:l 755) , Res>1
mit A(n) = logp, falls n = p* (k € N) eine Primzahlpotenz ist, und A(n) = 0 andernfalls.
b)

{¢(s)}? = del?, Res > 1
n=1

wobei d(n) die Anzahl der Teiler von n angibt, d.h. d(1) = 1 und d(n) = (m1 + 1)(ma +
1)...(m, + 1), falls n > 1 die Primfaktorzerlegung n = p{"'p5** ... p/* (r € N) besitzt.



