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Aufgabe 1:
Zeigen Sie: für Aussagen A und B sind folgende Verknüpfungen äquivalent

a) A ⇒ B
b) ¬B ⇒ ¬A
c) ¬A ∨ B.

Aufgabe 2:
Sei K = {0, 1} mit folgender Additions- und Multiplikationstabelle:

+ 0 1
0 0 1
1 1 0

,
· 0 1
0 0 0
1 0 1

Zeigen Sie: K ist ein Körper, indem Sie die Gültigkeit aller Körperaxiome nachprüfen.

Aufgabe 3:

a) Zeigen Sie: Eine Verknüpfung ◦ : M × M → M hat höchstens ein neutrales
Element.
Genauer: Sind e1, e2 ∈ M neutrale Elemente bzgl. ◦, so folgt e1 = e2.

b) Sei ◦ : M ×M → M eine assoziative Verknüpfung mit neutralem Element e.
Zeigen Sie: jedes Element von M hat höchstens ein Inverses.
Genauer: Sind y1, y2 ∈ M Inverse von x ∈ M , so folgt y1 = y2.

Aufgabe 4:
Sei K ein Körper mit den Verknüpfungen + und ·.
Zeigen Sie (nur mit Hilfe der Körperaxiome):

a) ∀x ∈ K, 0 · x = 0

b) ∀x, y ∈ K, x · y = 0 ⇒ (x = 0) ∨ (y = 0)

c) ∀x ∈ K, (−1) · x = −x

d) (−1) · (−1) = 1.

e) ∀x, y ∈ K, (−x) · y = −(x · y).
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