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Aufgabe 1 (4+4 Punkte) Seien a < 3 <29 < ... <z, <0, f € Cla,bl,

wr) = [J@-2), b)) =—

Bi(z) = (z—z)l().

a) Zeigen Sie, dass p € Po,_1, p = Z flag) A + Z f'(x1) By, erfiillt

k=1 k=1
p<xk) :f(xk>7 pl(mk) :f/(xk)a k= 1,2,...,71.

b) Zeigen Sie, dass das Polynom p in a) eideutig bestimmt ist.

Aufgabe 2 (8 Punkte) Beweisen Sie den Satz von Mamedov: Seien {L,},
L, : Cla,b] — C|a,b], eine Folge positiver linearer Operatoren, f € C?|a, b
und {o,} eine Folge reeller Zahlen, lim «, = 0.

n—o0

Fiir die drei Monome ey, ey, e5 aus Cla, b] und xq € [a, b] gelte

1)  Lpeo(zg) =1+ o(an),
2)  Luei(zo) = 24 + anthi(wo) + o(aw), i =1,2,
3) AmeN, sodass Ly(e; — xe0)*™ (x0) = o(ay,) fiir n — oo,

so folgt

Lo f (@) = f(z0) = 5 (261(20) (20) + [a o) — 20t (w0))f"(0) ) + o(cxn)



fiir alle Funktionen f € C?[a,b] und n — co.

Aufgabe 3 (4 Punkte) Sei eine monotone Nullfolge {en} also gg > ¢ >

€9 > ..., gegeben. Zeigen Sie, dass die Funktion f € C[—1,1],
Z €r — 1) T,
k=0

definiert ist und Ep, (f) > &,, n € Ny, erfiillt.

Aufgabe 4 (4 Punkte) Zeigen Sie ohne Verwendung des Satzes von Voro-
novskaya, dass
lim n[B, (2% r) — 2°] = 32%(1 — ).

n—oo



