
Prof. Dr. M. Möller Lehrstuhl VIII
Universität Dortmund

13. Blatt Approximationstheorie
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Aufgabe 1 (4+4+4 Punkte) Die zentrierten B-Splines Mj, j ∈ N0, sind
definiert als

Mj := χ[− 1
2
, 1
2
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a) Zeigen Sie, dassMj, j ∈ N0, gerade sind und, dass M̂j(ξ) =

(
sin ξ/2

ξ/2

)j+1

,

j ∈ N0, ξ ∈ R.
b) Überprüfen Sie die Strang-Fix-Bedingungen für Mj, j ∈ N0.
c) Zeigen Sie, dass Mj = Nj(· + j+1

2
), j ∈ N0, und
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Aufgabe 2 (4 Punkte) Sei f ∈ L1(R). Zeigen Sie, dass

∞∑
k=−∞

f̂(x+ 2kπ) =
∞∑

ν=−∞

f(ν)e−iνx.

Aufgabe 3 (4 Punkte)

a) Sei φ := χ[0,1) − χ[0,1)(· + 1). Berechnen Sie φ̂. Überprüfen Sie, welche
der Strang-Fix-Bedingungen erfüllt sind.

b) Sei ψj := Nj−1∗φ, j ∈ N0, ψ0 = φ. Welche der Strang-Fix-Bedingungen
sind für ψj, j ∈ N0, erfüllt?

c) Zeigen Sie, dass es kein c ∈ `(Z) gibt, so dass xj+1 = (ψj ∗c)(x), x ∈ R.


