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Aufgabe 1:
Die Einheitssphire S? im R? ist gegeben durch
5% = {(z1,22,23) € R® |2} + 25 + 25 =1} .

@z{z=x+iy|x,y6]R}%lR2

bezeichne die Menge der komplexen Zahlen. Sei co ein nicht zu C gehoriger Punkt und es

sei € :=CU{o0}.

Als STEREOGRAPHISCHE PROJEKTION bezeichnet man die Abbildung
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(a) Zeigen Sie, dass 9 bijektiv ist, und geben Sie die Umkehrabbildung ¢~! an.

(b) Durch
d: CxC—R,
d(21,22) == || 7 (1) =97 (22)
wird eine Metrik auf € erkléirt (Beweis!). Dabei bezeichnet || - || den euklidischen

Abstand im R? . Die Metrik d heifit die CHORDALE METRIK.

Driicken Sie d(z1, z2) moglichst einfach durch z; und 2z aus.

(c) Zeigen Sie, dass ¢ : (S2,] - |) — (€,d) ein Homomorphismus ist, d.h. dass ¢ und
¥~ stetig sind.

(d) Beweisen Sie, dass 1) Kreise auf S? in Kreise und Geraden der Ebene abbildet.



