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’Aufgabe 15: ‘ Es seien A eine Banachalgebra und =,y € A so, dal3 e—xy invertierbar
Ist. Man zeige, dal’3 dann auch e — yx invertierbar ist.
Hinweis: Man betrachte e + yzx mit z = (e — zy)~!.

| Aufgabe 16:| Es seien A eine Banachalgebra und =,y € A.

a) Man benutze Aufgabe 15, um zu zeigen, dald o(zy) U {0} = o(yx) U {0} qilt.
b) Man gebe ein Beispiel an, in dem o(zy) # o(yz) gilt.

c) Man folgere, dal3 stets xy — yx # e qilt.

’Aufgabe 17: ‘

a) Es seien I eine Menge und (a;);c; eine Familie in C. Zeigen Sie, dal die folgen-
den Bedingungen aquivalent sind:

() IC>0VI" € €(I): Y ., cplai| < C,d.h. (a;)ies ist summierbar.
(i) IC >0V € €(I) : |> ,cpail £C,
(i) 3s € CVe > 03 e E)VI' € €(I): [y CI' = |Y ,cp @i — 5| <e.

Sind diese Aussagen erfiillt, so zeige man, dal3 s = ., a; gilt.

b) Untersuchen Sie, ob die folgenden Familien summierbar sind:

(l) (2k+21) k,l)ENxN,

(“) ( kzurlq )(k‘,l)ENXN flr p,q,s8 > 0.

| Aufgabe 18:| Es sei H ein Hilbertraum.

a) Zeigen Sie
lz = ylI* + [lz + yl* = 2|« ]* + lyl|*) furz,ye H (1)
und geben Sie eine geometrische Interpretation dieser Aussage in H = R2.
b) Benutzen Sie (1), um
1
ve>030> 0V y e Bl =[lyl =L 5z +yll 21 -6 = Jle -yl <e

ZU beweisen.



