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Aufgabe 45 Berechnen Sie den Wert der folgenden Reihen:

a)
∞∑

n=1

1

n2 + 1

b)
∞∑

n=1

1

n4

Aufgabe 46 Es sei f holomorph in D mit |f(z)| ≤ q < 1 für ein 0 < q < 1. Zeigen Sie,
dass f genau einen Fixpunkt hat.

Aufgabe 47 Finden Sie eine Abbildung, die das Gebiet H = {z ∈ C : Im z > 0 und |z| >
1} konform auf D abbildet. (Hinweis: Wie verhält sich H unter der Abbildung z 7→ 1

z
?)

Aufgabe 48 Es sei En das in D enthaltene n-Eck, mit Ecken in den n-ten Einheitswurzeln
und Φn die konforme Abbildung von En auf D mit f(0) = 0 und f ′(0) > 0.

a) Zeigen Sie, dass für ωn = e2πi/n gilt: Φn(ωnz) = ωnΦn(z).

b) Finden Sie eine untere und eine obere Abschätzung von |Φ′
n(0)|.

c) Zeigen Sie für die Umkehrfuntion:

Φ−1
n (w) = w

∞∑
k=0

akw
nk mit w ∈ D und a0 =

1

Φ′
n(0)

.

Abgabe: Dienstag, 4.07.2006, bis 12:00 Uhr, in den Briefkasten Nr. 36 im Mathematik-
Foyer.


