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Aufgabe 15:
Sei R ein Integritétsbereich und sei die Relation ~ auf R x (R\{0}) definiert durch

(a,b) ~ (c,d) &= ad = be.

Zeigen Sie:

a) Die Relation ~ ist eine Aquivalenzrelation.

b) Die Menge Quot(R) der Aquivalenzklassen von ~ bildet mit den in der Vorlesung de-
finierten Verkniipfungen einen Korper und R lésst sich als ein Teilring von Quot(R)
ansehen.

Aufgabe 16:
Sei R ein kommutativer Ring und [ ein Ideal von R. Zeigen Sie, dass I genau dann ein
Primideal ist, wenn R/I ein Integritdtsbereich ist.

Aufgabe 17:
Sei R ein kommutativer Ring und seien [/, J Ideale von R. Zeigen Sie, dass dann auch
I + J und I N J Ideale von R sind.

Aufgabe 18:
Sei R ein kommutativer Ring und sei Iy C I, C I3 C --- eine aufsteigende Kette von
Idealen [; von R. Zeigen Sie, dass dann auch [J I; ein Ideal von R ist.
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Aufgabe 19:

Sei R ein kommutativer Ring, sei S ein Integritdtsbereich und sei ¢ : R — S ein
Ringhomomorphismus. Zeigen Sie, dass ker(p) ein Primideal von R ist.



