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1. Für die Funktionen fα : x 7→ x−αχ(0,1) und gα : x 7→ x−αχ(1,∞) betrachte man die
rotationssymmetrischen Funktionen x 7→ fα(|x|) und x 7→ gα(|x|) auf R2. Für welche
α > 0 liegen diese in L1(R2)?
Hinweis: Man benutze die Formeln für Kreisflächen analog zu Beispiel 44.5. b).

2. Zu N ⊆ Rn und ε > 0 gebe es eine Folge (Qk) kompakter Quader in Rn mit

N ⊆
∞⋃

k=1

Qk und
∞∑

k=1

|Qk| < ε. Man zeige N ∈ N(Rn).

3.Man zeige, dass die folgenden Mengen in N(R2) liegen:
a) R×Q, b) {tv | t ∈ R} für Vektoren v ∈ R2,
c) Γ(f) = {(x, f(x)) |x ∈ R} für stetige Funktionen f ∈ C(R, R).

4. Man zeige, dass eine Menge N ⊆ Rn genau dann eine λ=Nullmenge ist, wenn eine

Folge (φk) ⊆ C+
c (Rn) existiert mit

∞∑
k=1

λ(φk) < ∞ und N ⊆ D := {x ∈ Rn |
∞∑

k=1

φk(x) = ∞}.

5. Man zeige a) lim
n→∞

∫ π

0

sinn x dx = 0, b) lim
r→∞

∫ 1

0

re(x2−1)r2

dx = 0.

6. Man berechne lim
n→∞

∫ n

0

1√
x

(1− x

n
)n dx.


