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Aufgabe 29: Untersuchen Sie die folgenden Folgen auf Konvergenz.
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Aufgabe 30: Berechnen Sie die Partialbruchzerlegung von

(2 + i)z2 + 2z + 4i

z3 + z2 + 4z + 4
∈ C(z) .

Aufgabe 31: a) Es gelte αj → α in K und xj → x, yj → y in einem normierten Raum
E. Zeigen Sie, dass ‖xj‖ → ‖x‖ und αjxj + yj → αx + y gilt.

b) Es sei 〈 , 〉 ein Skalarprodukt auf E. Zeigen Sie, dass unter den Voraussetzungen von
Teil a) 〈xj, yj〉 → 〈x, y〉 gilt.

Aufgabe 32: a) Es sei (X, d) ein metrischer Raum. Beweisen Sie, dass durch

d∗(x, y) :=
d(x, y)

1 + d(x, y)
für x, y ∈ X

eine weitere Metrik auf X definiert wird.

b) Zwei Metriken d1 und d2 auf X heißen äquivalent, wenn Konstanten C, D > 0 existieren,
so dass

C · d1(x, y) ≤ d2(x, y) ≤ D · d1(x, y)

für alle x, y ∈ X gilt. Untersuchen Sie, ob d und d∗ äquivalent sind.


