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Aufgabe 33: Untersuchen Sie die folgenden auf R2 definierten Funktionen auf Stetigkeit.

a) f(x, y) :=

{
x2−y2

x2+y2 falls (x, y) 6= (0, 0)

0 falls (x, y) = (0, 0)
b) g(x, y) := x · f(x, y)

c) h(x, y) := sign(x + y) · sin(x2 + y2)

Aufgabe 34: Zeigen Sie, dass die Funktion f : R2 → R mit

f(x, y) :=

{
xy2

x2+y4 falls (x, y) 6= (0, 0)

0 falls (x, y) = (0, 0)

partiell stetig und sogar auf jeder Geraden durch den Nullpunkt stetig ist. Ist f im Null-
punkt stetig?

Aufgabe 35: Es sei f(x, y) := x für x, y ≥ 0 und f(x, y) := y für x, y ≤ 0. Definieren Sie
f(x, y) für xy < 0 so, dass eine stetige Funktion f : R2 → R entsteht.

Aufgabe 36: Es sei I ⊆ R ein offenes Intervall und f ∈ C1(I,R). Zeigen Sie, dass die

Funktion ∆̃f : I × I → R mit

∆̃f(x, y) :=

{
f(y)−f(x)

y−x
falls y 6= x

f ′(x) falls y = x

stetig ist. (Hinweis: Mittelwertsatz)


