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Aufgabe 37: Bestimmen Sie jeweils M , M◦ und ∂M für folgende Mengen M ⊆ R2.

a) M := {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 ≤ 1} ∪ {(x, y) ∈ R2 | xy = 0}
b) M :=

{(
x, cos 1

x

) | 0 < x ≤ 1
π

}

c) M := {(x, y) ∈ R2 | 1 < x2

4
+ y2 ≤ 4}

d) M := Q2

Aufgabe 38: Geben Sie einen direkten Beweis für Feststellung 33.9 c) der Vorlesung an:
Beliebige Durchschnitte und endliche Vereinigungen abgeschlossener Mengen sind abge-
schlossen.

Aufgabe 39: Es seien X, Y metrische Räume und f : X → Y stetig.

a) Geben Sie eine Menge M ⊆ X mit f(M) 6= f(M) an.

b) Ist f(X) stets offen oder stets abgeschlossen in Y ?

Aufgabe 40: Es seien X, Y metrische Räume und f : X → Y eine Abbildung. Zeigen
Sie, dass f genau dann gleichmäßig stetig ist, falls für zwei Folgen (xn), (yn) ⊆ X stets
gilt: d(xn, yn) → 0 ⇒ d(f(xn), f(yn)) → 0


