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Aufgabe 1

Beweisen Sie:

a) Die Folge (fn) mit fn(z) = tan nz konvergiert in H = {z : Im z > 0} lokal
gleichmäßig gegen i.

b) In {z : |Im z| < log 5} konvergiert die Reihe
∞∑

n=0

5−n cos nz

lokal gleichmäßig.

Aufgabe 2

Welche Funktionenfamilien sind normal, endlich normal, kompakt oder endlich kompakt?

a) F = { ungerade Polynome vom Grad ≤ 5} in C,

b) F = {f : f(z) =
∞∑

n=1

anz
n, |an| < n4} in D,

c) F = {f : |f(0)| ≤ 1, |f ′(z)| ≤ 1

1− |z|2
} in D,

d) F = {f : f(z) = zn, n ∈ Z} in C\D.

Aufgabe 3

Es sei f holomorph in KR(0) und die Familie der Ableitungen

F = {f (n) : n ∈ N}
sei endlich normal.
Dann ist f ganz und F in C endlich normal.

Aufgabe 4

Es sei H = {z : Re z > 0} die rechte Halbebene. Für ein Gebiet G ⊂ C sei

F = {f | f : G → H holomorph} .

Für feste z0 ∈ G , c0 ∈ C sei weiter H = {f ∈ F : f(z0) = c0} . Dann ist F normal und H
ist endlich normal.
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