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Aufgabe 1

Es sei |λ| < 1 und B(z) = z
z − λ

1− λz
für z ∈ D. Zeigen Sie:

a) B(D) = D.
b) In einer Umgebung von 0 konvergiert die Iteriertenfolge Bn = B ◦ . . . ◦B︸ ︷︷ ︸

n mal
gegen 0.

c) Es konvergiert Bn → 0 lokal gleichmäßig in D.

Aufgabe 2

Die Funktion f sei in D \ {0} holomorph und besitze in 0 eine wesentliche Singularität.
Zeigen Sie, daß die Folge (fn) mit

fn(z) = f(2−nz)

in D \ {0} nicht normal ist.

Aufgabe 3

Es sei f meromorph in D und F = {f ◦ T : T ist Automorphismus von D}. Zeigen Sie: F
ist genau dann normal, wenn es eine Konstante M > 0 mit

f#(z) ≤ M

1− |z|2
z ∈ D

gibt.

Hinweis: Für solche Automorphismen T gilt |T ′(z)| = 1− |T (z)|2

1− |z|2
in D.

Aufgabe 4

Es sei F = {f : f(z) = az, a ∈ C}, h(z) = ez sin z und H = {h ◦ f : f ∈ F}. Man zeige:
In C\D ist F normal und H nicht normal.
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