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Aufgabe 1

Die Potenzreihe f(z) =
∞∑

n=0

anz
n sei konvergent im Einheitskreis. Die durch sie dargestellte

Funktion sei in das Gebiet

D = {z ∈ C : |z| < 1 + δ}\{1}

analytisch fortsetzbar (δ > 0) und habe einen einfachen Pol bei z = 1. Man zeige, daß die
Koeffizientenfolge (an) konvergiert.

Aufgabe 2

Die Potenzreihe f(z) =
∞∑

n=0

anz
n habe den Konvergenzradius 1. Sind alle an ≥ 0 , so ist f

nicht längs
−→
[0, 1] analytisch fortsetzbar.

Aufgabe 3

Sei G ⊂ C ein Gebiet. Jede in einem Teilgebiet G0 von G holomorphe Funktion, die sich
längs jedes Weges aus G mit Anfangspunkt in G0 analytisch fortsetzen läßt, lasse sich
analytisch nach G fortsetzen. Dann ist G einfach zusammenhängend.

Aufgabe 4

Die Funktion f sei holomorph in D, m
√

z irgendeine fest gewählte holomorphe Wurzel in
einem einfach zusammenhängenden Teilgebiet D ⊂ D\{0} . Dann kann die Funktion

g(z) =
1

m

m−1∑
k=0

f
(
e2πik/m m

√
z

)
analytisch nach D fortgesetzt werden.
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