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Übungsaufgaben Analysis III, Blatt 11

Aufgabe 1. Es seien Cα die Cauchydichten, die durch

Cα(x) =
α

π(α2 + x2)
, α > 0

gegeben sind.
Man zeige mithilfe von

1

π

∫
R

eixξ

1 + ξ2
= e−|x|, (1)

daß gilt

Ĉα(ξ) =
1√
2π
e−α|ξ|

und schliesse daraus, daß Cα ∗ Cβ = Cα+β.

Aufgabe 2. Für ϕ ∈ D(KR(0)) zeige man ϕ̂ ∈ O(Cn) sowie

sup
ζ∈Cn

(1 + |ζ|)ke−R|Imζ||ϕ̂(ζ)| <∞, ∀k ∈ N0

Aufgabe 3. Man löse das Anfangswertproblem

2ẋ+ x = 2(t− 1)x3

x(0) = 1
(2)

Aufgabe 4. Man berechne alle Lösungen von

y′ = (x+ y)2

und ebenso von

y′ = 1 +
y

x
+
y2

x2


