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Aufgabe 29

Überprüfen Sie, ob die topologische Gruppe GL (n,R) zusammenhängend ist (vgl. Auf-
gabe 25).

Aufgabe 30

Es seien
A =

{

(x, y) ∈ R2
∣

∣ 0 ≤ x ≤ 1, y = x

n
, n ∈ N}

und
B =

{

(x, 0)
∣

∣

1

2
≤ x ≤ 1

}

.

Bestimmen Sie die Zusammenhangskomponenten und Wegekomponenten von A ∪ B.

Aufgabe 31

Für n > 1 sei eine Teilmenge A ⊂ Rn definiert durch:

A :=

{

(x1, . . . , xn) ∈ Rn

∣

∣

∣

zu jedem i ∈ {1, . . . , n}
existieren r, j ∈ Z mit xi = r

2j

}

.

Bestimmen Sie die Wegekomponeneten von Rn \ A.

Aufgabe 32

a) Es seien X, Y topologische Räume, Y sei wegezusammenhängend. Seien weiter
f, g : X → Y nullhomotope Abbildungen, d.h. f und g sind homotop zu konstanten
Abbildungen. Zeigen Sie: Dann ist f ≃ g (f homotop g).

b) Ist f : X → Sn nicht surjektiv, so ist f nullhomotop.


