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Aufgabe 1
Untersuchen Sie, ob die Funktion u im Gebiet D harmonisch ist und bestimmen Sie
gegebenenfalls eine konjugiert harmonische Funktion:

a) u(x + iy) = ey cos x in D = C

b) u(z) = log |z|2 in D = {z : Re z > 0}

c) u(z) = log |z|2 in D = C \ {0}

Aufgabe 2

Berechnen Sie
1

2π

2π∫
0

log |eit − a| dt für |a| 6= 1.

Aufgabe 3

Es seien D, G, G∗ ⊆ C Gebiete mit G∗ ⊆ G und f : D → G eine eigentliche Abbildung.
Weiter sei D∗ eine Zusammenhangskomponente von f−1(G∗).
Zeigen Sie, dass f : D∗ → G∗ eine eigentliche Abbildung ist.

Aufgabe 4

Welche der folgenden Abbildungen sind eigentlich?

a) f : C \ [0,∞) → C \ {0}, f(z) = z2

b) f : C \ [−2, 2] → C \ [−2, 2], f(z) = z2 − 2

c) f : C → C \ {0}, f(z) = ez

d) J : C → C, J(z) =
1

2
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z
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