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Aufgabe 1

Berechnen Sie den Wert der Reihen

a)
∞∑

n=1

1

n4
und b)

∞∑
n=1

(−1)n

n4
.

Aufgabe 2

Zeigen Sie, dass die Reihe
∞∑

n=1

1

2n
cos(nz) in einem Parallelstreifen {z : |Im z| < h} (h > 0

geeignet) lokal gleichmäßig konvergiert.

Aufgabe 3

Untersuchen Sie die folgenden Familien auf Normalität:

a) F = {f : C → C : f ist Polynom vom Grad ≤ 2}

b) F =

{
f : D → C : f(z) =

∞∑
n=1

anz
n, |an| ≤ n4

}

c) F =

{
f : D → C : |f(0)| ≤ 1, |f ′(z)| ≤ 1

1− |z|2

}
d) P = {f : D → C : f(0) = 1, Re f(z) > 0}

Aufgabe 4

Es sei f holomorph in D und die Familie F =
{
f (n) : D → C : n ∈ N

}
sei normal. Zeigen

Sie, dass f eine ganze Funktion ist und es Konstanten c, a gibt mit |f(z)| ≤ cea|z| für
z ∈ C.


